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1. Comprueba, dando valores a x, que la funcion
f(x) = x2 — 3 tiende a 1, cuando x tiende a 2, y que

ag(x) = % tiende a 2, cuando x tiende a 4.
X —

2. A partir de la gréfica de la funcién f(x), determina
los puntos de R donde no existe limite de la funcién.

Y

3. Utilizando la gréfica de la funcidn, determinalos si-
guientes limites:

a) XI_|:r7nwf(x) e) lem) f(X)
b) lim_f(x) f) lim f(x)
) Jim,_ (4 9) lim, (9
d) Ilim _f(x) h) lim (x)

Y

4. Calculalos siguientes limites de funciones:

X2+ 27
e _ 2 ’
a) le£1;1(2>€' X2 + 5) d) lim 79
5 + x)? — 25
b limeé— ¢ +5 @ limor 9 =2
X—2 X—0 X
2_4 2 4
9 lim=> fy lim =X
X—2 X_2 x——1 X2_1

10.

Calcula los siguientes limites de funciones racio-

nales: 02 I
X2 + X -
a) lim d) lim————
3 e 1
X3 + +2
) [ 5 e
xom )2 — 2 x>= ¢ + 7x +1
0) ”le ) ”mM
o x4 2 + 2 xoe X+ 3%

Calcula los siguientes limites de las funciones irra
cionales:

a) Iim (V2 + 2x — x)
2X—1—-V3&x—2

) Iim V2x V/3x

x—1 X — l
3 i — 2 2

=0 5 —-Vx+25
d) Iim [Vx2+2-Vx2-2]

. B v

) XHLT]%[X VX2 — 4x + 5]
f) ”m [\/4-X2 —3X+2—2x— 4] Ojito con este

Estudiala continuidad de la funcion:

a) Enéd intervalo (0, 2).
b) En €l intervalo (—2, 0).

(Selectividad. Cérdoba, 1994). Dada la funcién:

|x—2|
109 = g ~ 1

represéntala graficamente, estudiando su continuidad.

(Selectividad. Andalucia, 1997). Dada la funcién:

1 5
=+ sx< -2

_ /X
9 —X s —2=x<1

¥—3 sSl=x
a) Representa gréficamente f(X).
b) Estudia su continuidad.

(Selectividad. Castilla-La Mancha, 1999). Sea la
funcion:
F(x) = {—x2+ 5xs0=x<5
Xx—5 s5=x=10
a) Represéntala graficamente.
b) Estudia su continuidad.
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11.

12.

13.

14.

15.

16.

(Selectividad. Catalufia, 1997). Sealafuncién:
F(x) = -x+1s80=x=2
T Ix—-1 s2<x=3
a) ¢Escontinua? ¢En qué puntos? Dibuja su gréfica

b) Comprueba que existe un punto ¢ € [0, 3] ta
que f(c) = 0. ¢Contradice esto el teorema de
Bolzano? Razona la respuesta.

(Selectividad. Madrid, 1997). Estudia razonada-
mente |a continuidad de la funcién:

XX+1sx<2
f)=y2x—-—1s2=x<4
5 s4=x
(Selectividad. Castilla y Ledn, 1997). Representa
gréficamente lafuncion f(x) = [x| + |x—1| yes
tudia, a partir de su gréfica, su continuidad.

(Selectividad. Zaragoza, 1999). Sealafuncién:

1
—2+b XxX=-1
_ X
=314 _—1<x<1
-+ 8 1=x

donde b es un pardmetro real. Calcula el valor del
pardmetro b para que f(x) sea continuaen x = —1
yenx=1

(Selectividad. Castilla-La Mancha, 1998). Dada
lafuncién f(X) se pide:
a) Gréficadelamisma.

b) Estudia su continuidad y halla a para que sea
continuaen x = 4.

c) Determinalosintervalos de crecimientoy decre-
cimiento.

[x+1] s x=2
2 .

f(X): » S 2<x=4
a s 4<Xx

Determina los valoresde ay b y e valor de f(0)
para que la funcién f(x), que se define a continua-
cion, pueda ser continua:

sen? x
o X<0
f(x) = bx* 0<x=1
x2+x—1
—_— 1<x
X

17.

18.

19.

(Selectividad. Oviedo, 1997). En cierto colectivo
de hogares se ha observado empiricamente que el
gasto mensua en aquiler de peliculas de video
—G(t), en miles de pesetas— depende del tiempo de-
dicado mensualmente a ver television —t, en horas—
en los siguientes términos:

0 paa0=t<20

G = 0,1t para20 = t = 100
= 40t — 1.000
————— parat > 100
2t + 10

Justifica que la funcién G(t) es discontinua en
t = 20. ¢Existe una diferencia importante entre €l
gasto de los hogares segiin que el tiempo dedicado
a ver television sea «ligeramente» inferior o supe-
rior a 20 horas? Razona la respuesta.

(Selectividad. Valencia, 1997). Lacalificacion ob-

tenida por un estudiante en cierto examen depende

de las horas x de preparacion através de lafuncion:
X s0=x=15

f() = 2X

——— s15<x
02x+ 3

a) Estudiael conjunto de valores positivos de x pa-
ralos que f(x) es creciente. ¢Tiene sentido afir-
mar que a méas tiempo de preparacion correspon-
de mas calificacién?

b) Contesta razonadamente s hay agun punto en
gue estudiar un poco mas puede ser muy rentable.

c) ¢Sepuede obtener lacalificacion 10? Justificala
respuesta.

(Selectividad. Oviedo, 1999). Se ha investigado
el tiempo (T, en minutos) que se tarda en realizar
cierta prueba de atletismo en funcion del tiempo de
entrenamiento de los deportistas (X, en dias), obte-
niéndose que:

0 0=x=30
™) X+ 30
X f—
A
(x = 5)(x — 15)

a) Justifica que lafuncién T(x) es continua en todo
su dominio.

b) ¢Se puede afirmar que cuanto mas se entrene un
deportista, menor serd € tiempo empleado en
realizar la prueba? ¢Algin deportista tardara
més de 10 minutos en finalizar la prueba?

¢) Por mucho que se entrene un deportista, ¢seréa
capaz de hacer la prueba en menos de 1 minu-
to?, ¢y en menos de 2?

LIMITES Y CONTINUIDAD
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