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Control 2:

Nombre Grupo

1.-) ELIGE 4 de estos limites y calcilalos RAZONADAMENTE. Si es necesario calcula los limites

laterales. (4 puntos)
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Iim3x—_12:_—1!!!! Por tanto, el limite sera +oo. Estudiamos los limites laterales. Como 1-x” es
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menor que 1 siempre, el logaritmo sera negativo, por lo que ambos limites laterales seran +oo

En el otro modelo si salian diferentes.

2.-)  Estudia la continuidad de las siguientes funciones. Clasifica las discontinuidades si las hubiese. En el

apartado b), indica también si la funcion posee o no asintotas horizontales. (1 + 1,5)

a)

x2—3 si x<0 Candidatos a discontinuidades: x= 0y

3x ] x=2 por ser la frontera de las partes. x=
f(X)=1— si 0<x<2 )

X —1 -1y x = 1 por anular el denominador

—2+3x  si x=2 del segundo trozo. Como x=—1 NO esté

en el intervalo (0,2), queda descartado.

No hay mas por ser funciones

polinébmicas y/o racionales (ya vista)

Ejercicio: | 1.) 2.-) 3.5) 4.-)
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Estudiemos x =0

. . 3X ) .
limx*-3=-3 ; f(0)=0"-3=-3; lim ———=-3 Los tres existen y son iguales. CONTINUA
x—0" x—0" X° —
enx=0
Estudiemos x = 2
. 3X . . -
lim— 1 =2 ; f(2=-2+32=4 I|rr21— 2+3x=4 Existen pero distintos: DISCONTINUIDAD de
x—2" X — X—>
SALTO de 2 unidades
Estudiemos x = 1
3X
|IrT11 wh —(!!!!!!) Estas son del tipo +co. Discontinuidad de salto oo
X X
X3 — 2x% —3x Por ser una funcion racional, determinamos el dominio. Para ello,
by fX)=FF—— .
2x*—7x+3 vemos donde se anula el denominador y esos seran

discontinuidades.

2X> —7X+3=0<> X=3AX=21 Estasson las discontinuidades. Pero ademas, tenemos factorizado el denominador 2-(x—3){x—L
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—  Como existe el limite, discontinuidad evitable.
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Para ver si hay asintotas horizontales, debemos estudiar qué sucede cuando X — +oc

Discontinuidad de salto oo
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asintotas horizontales.
5-x° si x<-3

3.-)  Enuncia el teorema de Bolzano y después, dada la funcion, f(X)=13x% _7x-11

5 —-3<X

X" +1
Si la funcion f(x) es continua en [a,b] y f(a)-f(b) < 0, entonces f(x) se anula en algun punto de [a,b]
a) ¢Permite el teorema de Bolzano asegurar que se anula en el intervalo [-5,2]?
El intervalo es cerrado, veamos si es continua EN ESTE INTERVALDO.




Como el Gnico candidato a discontinuidad es x = -3, que SI ESTA EN EL INTERVALO, y

3— —_— —
lim5-x =32=(-3) ; lim> Xt 3,
3 =2 11 10

32 No es continua, luego no puedo asegurarlo con

Bolzano
b) ¢Y enelintervalo [0,4]? En este intervalo NO esté la discontinuidad, luego s6lo hay que ver si se
34°-74-11 163
#1117
Como se dan TODAS las CONDICIONES, podemos asegurar que se anulara en este intervalo.

produce el cambio de signo en los extremos. f(0) =-11<0 y f(4) = 0

) ) . 3—ax®+bx® si x<0
4.-)  Determina el valor de los pardmetros “a” y “b” para que la funcién

f(x)= 6 si0<x<2
ax+a-+b
3 si2<x
bx+6

sea continua en m x=0y en x = 2 ;podemos asegurar con esos valores que sera continua en toda la
recta real.

Para ser continua en esos puntos los limites laterales y el valor de la funcién deben coincidir.
Enx=0

f(0)=lim3—-ax’+bx®*=3

x—> 0"
; 6 6 =3=_20 = 3a+3b=6
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rax+a+b 2a+a+b 3a+bl_, - — 12b+36 =9a+3b= —9a+9b=—36

. 3 3 3a+b 2b+ 6
f(2)=Ilim =

x->0" bX + 6 2b+6
Formamos el sistema
3a+3b=6 . .,

Que tiene por solucion:a = 3; b=-1

-9a+9b = -36

La funcidn quedaria

3-3x?-x¢ si x<0
f(x)= 3 6 3 si0< x<2 que tiene discontinuidades en x = 6
X +
3 si2<x
-X+6



