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EJERCICIOS RESUELTOS (27 Parte)

DERIVADAS Y REGLA DE LA CADENA

(La notacion que se sigue es: Cuando aparece la letra u, nos referimos a la funcion u(x), de la misma
forma si aparece v, nos referiremos a la funcion v(x))

1. y=darccos dx+yf1 4

Solucion:

- Para el primer sumando aplicamos la derivada del arcocoseno y la "regla de la cadena” (por
lo tanto, hay que multiplicar por la derivada de 2x que es 2).

- Para el segundo sumando también utilizamos la derivada de una raiz y la regla de la cadena
(multiplicando, esta vez, por la derivada de 1 - 4x2 que es -8x).

- Las formulas que hay que utilizar son:

Y=Arccost y'=

y=yi S
2

- Asi tenemos (teniendo en cuenta que la derivada de una constante que va multiplicando es
ella misma)

N, FU N—C )

J1-0x7  24f1-4x?

Hacemos operaciones:
-4 -4
+

Jl ~d4x? yf1-4x?

Sacarzdo Jfactor comiin:
(1 ) = —4l+x)
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Solucion:

B - Aplicamos las formulas correspondientes a la derivada de un cociente y a la derivada
de una raiz ( potencia de x). La correspondiente a la derivada de un cociente es:

o ptv-vin
Y 3 ) 2
v v

1—(x2+1)+(2x)1/§
i 24

@ +1)?

x2+1.+2xJ; x4 1+ (200 240
Y _ 24

(217 (2 +1)?
haciendo operaciones y bajando la expresion gue divide al numerador:
x2el4dx? 1+5x2

] G2+ 152450 ) @)% 2y

3 y=ln 1-senx
1+senx
Soluciones:

B - Hay que aplicar repetidamente la regla de la cadena basandose en formulas de

derivadas que da la tabla (la del neperiano, la de la raiz, la del cociente, la del seno de
X)

B - Las formulas que hay que utilizar son:
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y=lnm y’=u—
1
e yle—u’
2efts
L c EHv-viy
v v

B - Asi tenemos:

y . 1 ] 1 (—cosx)(] +serx) - (cosx)(] —senx)
2
1-senx 5. 1-senx (1 +serx)
1 +senx 1+senx
(Simplificando se tiene [o siguiente)
_ 1 (—cosx)(1+senx) - (cosx)(1 -senx) _
5. 1-senx i1 +3€nx)2
1+5enx
| COSX-COSXSEMX - COSX+CODSENT -2C08xX ~
Z-Hﬂ-(] +3€y3_);;)2 E-Hﬂ-(l +3€rgx)2
1+senx 1+senx
_ - COSX _ - COSX _
l—serzx_(l ssene)? (1-zenx)(1+serx)
1+senx
—COSK - COSK -1
= = = = —SBCY
1-senx cosx COIX

B - También se podia haber obtenido el mismo resultado haciendo operaciones en la
expresion original de la funcidn (antes de derivar)

y=In 1-senx _ l-lnl_sﬂ = l-[ln(l—senx}—ln(l +5enx)]
1+senx 2 l+zenx 2

B - Ahora tenemos que derivar esta nueva expresion:
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,_1- 1 1 1 - COSX COSY _
y s J——- 05}~ ——cosx| = — - =
2| 1-senx 1 +5arx 2N 1-zgrx  14+zemx
~ l_r -COSX  COSX _ 1| -cosx(l+senx) = cosx(l-senx) ~
2| 1-serx 1+senx 2 | (A -sermci(l+sermsy (1 +serm(] —sermx)
_ 1| -cosx-comesen  cosx-cos¢eenx| _ 1 -Z2cosx | -COX
21 1-senx 1-sen“x 2 1-sen®x 1-sen®x
- COSX -1
= = = —SBCX
cos™x COsL
4. y=Intgx)
Solucién:
L S
fgx cosix
I S U N 1 i
SENX cogiy SENX COSX SEM COSX

COSX

mudtiplicamaos arriba y abajo par 2, buscando el seno del dngulo doble:

= 2 = 2 = 2cosec2x
PNl nlalalons SEM2X

S0 y=igx-

CO3T X

Solucion:
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yis 1 _l-coszx—z-coax-(—se'ﬂx)-x ~
cossx cos™x
R T oS + 2x-CcOST-SeNT _ coszx_ oS + 2x-CcOST-SeNT _
costx cos™x cos™x cos™x
_ m2cosxEeny | C2yseny
cosh cosix
1 1
] }.-': - -+ -
Sen“X  Ccos‘x
Soluciodn:
. —1-2-3erzx-cosx+ - 1-2rcosc(-senx) —Zserzxcoax+2-senxcosx
senx cosh sen cosh
—Ecosx+2-semc - 2cos*e . 2-sen *x 2sen hx-2cost _
senix  cosx senxcostx  sen xcosx sen xcostt
2isen Y- 0054):) . . 2izen - coszx) (sen 2o+ coszx)
= = suwmapordiferencia = =
sen xcosx sen xcosx

2izen — coszx) ~

= formula fundamental de la trigonometria = : -

SEMTXCOSTK
16izen - coszx} - lﬁ(cosgx—serz zx) _ -lélcasZx)
frsen xCos X (2-serxe asx)3 (SE‘F’IE)C)E
-1écosdy

= = -l6cotpdx cosec2x
senZi(senly)?

7. & cosx+sans)
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Solucion:

y ‘= *(cosx+senx)+e *(-senx+cosx) =

= ¢ Mcosx+senx-senx+cosx) = 2-cosve”

X-COSX
8. VT ——g

SENX
Solucion:

X-COSX
8 yre—g’
sEnX

e +3enx)senx—cosx(x—r:osx)_€ x, X7COSX

Sgnzx SR

SSF+EER EX—ICGSI+COSEI N A-CO5X

sacanda factor comin = e

2287 zx SR

ot SEMX X a5+ 1 +I‘S€P’II‘S€P‘II‘COSJC

SEF 2.3‘.? Sé‘ﬂzx

e « Ser(l +x-cosy)—xecosx+1

sery

S y=arctgx-
1+x°

Solucion:
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o1 (e BH-2wx

1+x2 (1+;=:2)2
_1 tsxdeaxt o 1ex? | 1x® 247
1+x2 (1+;5:2)2 (1+xz)2 (1+;5:2)2 (1+xH?
10, y= 2HCO5X
1+2cosx
Solucion:

¢ —serx(l+2cosx) - 2(-senx)(2 +cosx)

(1+2coscr
_  TSEN-28@NXCOSXHASEN +25EHNCOEX |~ SERXHASENN _ Jseny
(1 +2t305x)2 (1 +Zcosx)2 (1+2cost)”
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