FUNCIONES ELEMENTALES

Halla ¢l dominic de definicidn de las siguientes funcioncs:

a)}- -t —2x hl}' - ﬁ

Resoducidn
a) La funcitn estd definida para los valores de x tales que xf — 2y 20

Resolvemos la inecuacidn:

x-2x=n xl-2x>0

o 2

Dom = (—o=, O] L [2, +2o)

b Los valores de x que anulan €] denominador no perensecen al dominio de la funcidn.

el e x =10}
M-xm0 = Rr-D=0<

Dowm = IR — |, 1)

Representa graficamente las siguicntes funcioncs:
—xi+ 4 sl w1

ay= |2+ 3] h'-"v-{-i—.x sixz1l

Resolucidn
2|
ajlamcta y=2x+3 comaalege X en x= —%. Para valores menores que —2 cambiamos
el signe de la ordenada. Por efemplo: (-2, -1 — (=2, 1)

= 2x4 3 v |zxs ]
: -

b3 Para valores mencdes que 1, la grifica s una paribola de verice (), 43 Para valores mayores
que 1, &5 una recta.

: =
i
X
III
T
Dadas flx)=dx+1 v g{x)= ~—3" hallas
a) et by g[fi151 cfog dygef
Resolucion
J. —
a) flg(2] -dﬁ] O sy g
1
B g[f(150 = g(¥15 + 1) = gid) -3 !
| I
1 i1 x—2

1

dd g o fila) = gl il = glix + 1) = ——
Y+l -3



LIMITES

2x—5, X
5 3 en los puntos de abscisas 0, 3 ¥ 5

Calculatllimlud:_ﬂ'_x)-{t! Xx_7T x=3

¥ si la funcitn e continua en ¢s50s punbos.

Resolucidn
2w -5, X3
ﬂ'ﬂ-{xZ_x_?, X=3

Hm fo)= 2 0-5 =35
X =i
Hm fia=2 3-5=1
fim F0 < P . B Mo tiene limite en x = 3.
x =3 Wm fx) =3 —-3-T=-1
o — 3
fim =3 -5-7=13
x4

Escontimia en x = ven x =5 MNoescontinua en x= 3% porque no tiens limite en ese punto.

Halla los siguientes limites:

1 x
Hm 271 by ke Ty —
R e R
Resolucion
. 1 1 1 1
ay w2 larla— by fn ——=—— =
= 2 =59y + 4 1.|'§ 3
<) Hm = - i +eo (Bl & — 47 08l x— 4, losvalores de la funcion son positivos.)
X = -
Halla las asinttas de la funcién fTx) = ﬁ v estudia la posicidn de la corva res-
pecto a cllas.
Resolucion
42 4 4x
Sim plifi I - ‘-
im plificamos Fox =z Y E—z
= Asintota verticalr x = 2
i P -—on
1K —
Posicién { " .
fi —2— = 4o
xazX—2 ¥ 1
) dx -
= Asintota horizontal: 8w -4 y=4
X szm X—2
too, P> I X
Posicitn {'r_' e y>4 i
X3 —=, y < 4 h

Justifica qué valor debe tomar o para que la funcion sca contdnua en Ry

ax—2 si x=1
A P
Resolucion
ar—2 &6 x=1
ﬂ'ﬂ'{u-z'a sioxs1

La funcidn es continua para valores de x mencres que 1 v mayores que 1, porque ambos tramos son reckas,
Para que sea continua en & = 1, debe cumplicse: im0 = f(l)
r—=1

fily=a-2
im flx)=a-2

e
S TG < lim fx) =4 —2a
e

Pam que exista <l limite, debe sen
A—2=4-2a = =0 = a=2



X

xi+4

Estudia las ramas infinitas de f(x) = ¥ sitiia la curva pespecto a su asintota.

Resolucicn

Mo tiene asintotas verticales porque x° + 4 20 pam cualquier valor de

3

D 2x
No ti mtotas hozantis i - oo i ——— -
o tiene asintotas ontles porque Bm Vo wTra

—_—,

Tiene una asintota oblicua, porque el grado del numerador 25 una unidad mayor que el del dencminador

23 ¥ +4

2} —gx  x

_:.:{1;_'

2xd S
T S

Asintota oblicua: = Zx

L x—+ +e= curva < asintoia
Posicidn -c:': )
X o= —oe CUCVA > asiniom

DERIVADAS

.Halla la derivada de y = Sx— x? cn los puntos de abscisas 4 v 5

, 4+ hy - fi4 _ L
P AR oy A P 1< £ VEICE VL
h—=n h h =0 h
2 i 2
= Jim 20¥5h-16-h'-8h-d _ p hi-3h _ g hCh-3)
b h h =0 h—=0
= Jim (ch-3)=-3
h—0
: 5+ hy - f(5 _ _
..'”(5) = Jim M = lim S5+ hi—05 +hE—0 -

h—@ h h—0 b
fom SrBG-5-H (E_ 5-h fim (-5-h)=-5
h =10 h—=n

. Halla la funcion derivada de y = 25 + x2.

Sla+h—flw) e+ b+ (e + b= (F + %

o) = h!‘fn h tlr‘fcu h
= Fim a?+3xh + Gah® + R+ e + 2vh + B - -
h

b=

2 1
fimn hGe? +ach+ ' + 2e+ b)) _ Tim (3 + 3ah + b2+ 2v+ h) = 2? + 20
h—=n h h 0




Halla Ia funcion derivada de las signientes fonciones.
1. Fixd= 3xl_Ga+ 5
Sfrlzd = fir— 6
2. fla) =~ +Vx
1

1
) = — e+
f 2¥x 3 a.uz

3 fix)=V2x + 5x

. .
==+ —=
Wix 3W5x

4, fla)=—1

XN

filx) = 3T Flia = —% x—¥? _,3_ = _3'_

5. flx) = sem x cos x
flixd = oo x—seni x
b, flx)=tg x
1

COSE x

flai=1+gias=
7. Slx)=xe¥
flizl=e"+xe¥=e"(1 +x)

B, flx)=m.27
filal=2*+x- 2% - Im2=2%1+xd 2)

9. flx) =(x*+ 1) - log, x

a
filad=2uloga+ (x2+ 1) % ! . 2 log, w + Axi+ 1)

In2

10. flap=2*1

xhn 2

i1
P 22D -G+ Dax | 2 -ze-aad-ae | e
' (a2 — 12 (x2—1)? (=1
1. flay= X2+ 30i—5x+3
. p”
Friw = Grl+r-Sx-(P+3’-Sw+3) _2d+ni-3 . 3

12 f(x) = L2EX

[k 1]l —dage _ 1—In 1) igg=
k] k]
x= = In 10

fix) =

13, flad = sen (xi—8x+T)

frizd = (2v— 5) cos(a? — 55 + 7)

14, fiad= (5 + 37 = (5 + 31273

10
3 z?'r¢+ 3

Friz = % (S + 37155 =

a? xl

3



Calcula la funcién derivada de (%)= x*—4x%+ 1 yhalla

a) Las pendientes de las rectas tangentes en las abscisas —1, 1y 3.
b} Las ecuaciones de dichas rectas tangentes.

<} Las abscisas de los posibles maximos y minimos relativos.

d) ;Es jfila) creciente o decreciente en a = 27

File) = 3x? — B

alll, -5y 3

bBip=1liv+ -4 p=-Sx-11-2; y=3x-3-4

S fial=0 = x=0, x=83

di f1(2 = —4 =0 — decreciente

REPRESENTACION DE FUNCIONES

Representa ostas funciones:
aj y= 2ad _3ai_12x+8
b} y==3x% +42% + 3602 -90

al friad = fat—fx—12=0 — % =-1, x,=2 L ||
Com ' J
Maximo en (=1, 151 75 ]
Minimo en (2, —12), [ [
L
A1 J
I|I ifel I\I\"'L ."I
I
L

by e = 125 + 1257 + T2e = —1220 —x - () =0

LA
x =10
1l +2 15 e x=3 N
x = 5 = 3 = e =2 - '|I
Maximo en (-2, =200 y en (3, 590, 71
Minimo en (0, 2905 l||,

Representa las siguientes funciones racionalkes

y = 2+ 3x+11

x+l
a2 2t B et D -Gl 3w 1) 2l 4 det A+ 3wt dw- 11
: i+ 1) e+ 10
24 2x—
- X+ 2x-8 =0 — % =2, %=—4
(x+ 1
Maximo en (—4, =5 e
Minimo en (2, Th b
Asintota vertical: x = -1 +- H
Asintota oblicua: p=x+ 2 = -‘. &
I
v




. ]
..‘ll'lc-"i-j = :2.1 - — =0
(s + 13 1
Maximo =n (0, 1L —"":‘ e
Asintota horizontal: y= 0 1
; xi-Zx
fiad) = Zwin?— 2e)—(x?+ 2 (2a - 2) _ 2xd —dae? - 2 4 20l —dw+ 4
' (x? - 220 (22 — 22
e 2212 _ - % =073
= =] 5 x=——"-= — A=
E-'TE _ 21.)} 2 T— &y = -2,73
Maximo en (0,73, =273 4 ]
|
Minimo en (=2,73; 0,730
Asintotas verticales: x =0, x=2
2 2
Asintota horizontal: p =1 2
i |'r"ll
R

Halla la ecuacidn de la recta tangente a lacurva y = x2 —5x + 6 en el punio
de abscisa x = 2.

¥EEv— G m=3iZ =, p(Zi=0

Larecta es p=—(x—21=2-x

Escribe Ia ecuacidn de latangente a y=—x2+ 2 + 5 enel punto de abscisa
x=—1.

YE=Rx+ L m=i-li=4, pi-13=12

Larectaes y=4ix+ 10+ 2 =4+ 0§

Escribe Ia ecuacién de la tangente a p = »% + 4x + 1, cuya pendiente sea
igual a 2.
P=2r+d4=2 = x=-1; pi-1)=-2

lapectaes ¥ =2(x+1)- Z2=2x

Halla Ia ecuacion de la tangente ala curva p="x+1 en x =10
1

Y ——_— e ™" P = % pi =1
2+

La recta es _v=%.-;+l
Escribe las ecuaciones de las rectas tangentes a la curva y = 2—‘”1 que son
yE

paralelas a larecta 2Zx+ p=10.

v 2¥—1l)-2% -2 =2 s ix—1¥=1 = x=0, x=2
! (= 1 (= 1

En (i, ), p=-2x

En(2, 4), y=-2(x-2)+4="2v+§8
Representa las siguientes funciones

y=—xt+ 2a i =—dad +dx=—duxi-11=0 = =Faf 4 3

= x=0, x=1 x=-1

Funtos de tangente horizontal: |

(=1, 10, €0, Dy (1, 1)

fim (=t + 2% = —oe
A= e

im (—xt + 2y = e

=+ —a



P= —
T {x+ 5P
x5

¥ 2x—4

s S ox 2+ S _ 2
¥ e+ 50
5-—x H‘k\ N x; -
) i+ 58 S0 s : T e
Puntos de tangente horizontal: ||1 F =
) ) 1N
(5L i
20 I
fim —E— =0 lim —=—=0
] (x+5)2 R E-"F"'S:'E
_],.-=—2x3—iﬁx+ 10
(2 — 4)° ]

Asintotas verticales: x = 2
) ) x
Asintotas oblicuas: y = = +1

Mo hay asintotas horizontales ni puntos de
tangente horizontal.

il

i




