1.- Escribe las ecuaciones paramétricas de las siguientes rectas:

a) Pasa por el punto A(-3,1) y su vector de direccion es v = (2,0)
Ox=1-1¢

b) Pasa por el punto P(5,-2) y es paralela a : H ye

¢) Pasa por A(1,3) y es perpendicular alarectar: 2x -3y +6=10
d) Es perpendicular al segmento PQ siendo P(0,4) y Q(-6,0) en su punto medio

b) al ser paralela , su vector de direccion sera (-1,2) la recta pedida es :

0 x=5-1

H y=-2+2t

¢) el vector director de r es (3, 2), el de la perpendicular seré (2. -3) su ecuacion
es

Ox=1+ 2t

H y=3-3t

d) Punto medio de PQ (-3, 2) , vector director : el perpendicular a PQ = ( -6, -4) ,

1 dicular (4, -6), 1 10 did I
el perpendicular (4, -6), la ecuacion pedida es: H)’: 2- 6

2.-Dada la rectar: 4x + 3y -6 =0, escribe la ecuacion de la recta perpendicular a
ella en el punto de corte con el eje de ordenadas.
- Hallamos el punto de corte de la recta con el eje de ordenadas : x =0

04x+ 3y-6=0
0

; = 0 0 »=2 Luego el punto de corte es P(0,2)

. . . 3 g
la recta s perpendicular a r tiene por pendiente 2 hallamos la ecuacién de la

. 3
recta s de la que conocemos su pendiente y el puntoP : y—2 = 2 x 0 3x-—

4y+8=0
3.- El punto P(5,-2) es el punto medio del segmento AB, siendo A(2, 3) . Halla B
xt2 5
xt2 y+3 -
P5-2=H ) HD =8 ;y=-7 B(,-7
2

4.- Halla el punto simétrico de P(1, -2) respecto del punto H(3,0)
Si P’(x,y) es el simétrico de P (1, -2) respecto de H(3, 0) ; H es el punto medio
xt1l y-2 xt 1=

6
PP’ 020 30)0 P52
dePP L= oS0 GO0 (0 PGY)
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5.- Halla las coordenadas del vértice D del paralelogramo ABCD, sabiendo que

A(1,2), BS, -1) y C(6, 3).
Debe de cumplirse : AB=DC ; (5-1,-1-2)=(6-x,3-y) I x=2;y=6 D(2,6)

b, 0

?n,_-l'-

6.- Da las coordenadas del punto P que divide al segmento de extremos A(3, 4) y

B(0, -2) en dos partes tales que BP = 2PA
P(xy) BP=2PA 0 (x-0,y+2)=2(3-x,4-y)[ Ix=2;y=2[ |PQ2,2)
7.- Determina k para que los puntos A(-3, 5), B(2, 1) y C( 6, k) estén alineados.

Solucion

Debe ocurrir que AB y BC sean proporcionales AB = ( 5, -4) ; BC =4, k-1)[__]
S. 4 _ -
4 k-1 5
7.- Halla la distancia del punto P(2, -3) a las rectas:
o b 2 2x+5=0
= — + —
a y= -t )y 1 ¢) 2x
a) Hallamos la ecuacion implicita de larecta . x +2y =0 ;
distP 1 12+ 2(-3) 4
istP,1)= —F/————~ —=
12422 45
5.0
b) Dist(p, )= 4] _ 21
1 4

9
c) Dist(P,r)= 5
8.- Halla la longitud del segmento que determina la recta x — 2y + 5 = 0 al cortar

los ejes coordenados.
Hallamos los puntos de corte de la recta con los ejes

0x-2y+5:=0
H x=0
0x-2y+5:=0
0 _
g »=0

quA,By=/%?-=§%§

9.- Halla la distancia entre las rectasr: x—2y+8=0y r:-2x+4y-7=0

5
[ ] A, 5) es el punto de corte con el eje OY

[ IB(5.0) es el punto de corte con el eje OX ;
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Al ser proporcionales los coeficientes de x e y [ ]son paralelas , la distancia

entre las dos rectas es la distancia de un punto cualquiera Pderar’, six=0 ;
16-7

y=4;P0,4) U r dist(r, ") =dist(p, r') = |—= ﬁ

J20 10

10.- Determina c¢ para que la distancia de la recta x — 3y + ¢ = 0 al punto (6, 2) sea

de\/ﬁ

1€ - 100 ¢ =10
, 6- 6+ | RN
Dist(P,r) = ————*+= J10 hay dos soluciones: [ c
J10 I—=-4100 ¢, =-10
V10
Las dos rectas solucion seran dos rectas paralelas:
=0
. o
- ..Eh:il""" 1|_|.:l|-a-
11.- Halla el angulo que forman los siguientes pares de rectas:
Jy=2x+5 b 03x-5y+7=0 Dx=3-th=-1-3th2x-y:0
ST ) Noxt 6y-320 OF p=2 8 y=asr PVBaye3=0
2-(-3)
=2 ;my=-3 tgll = =1 0 =45°
a) m m 3 tg I+ 2-3) ‘D 5
b) wvector director de r = (5,3) , vector director de s (-6, 10)
30- 30
cosl = |———1=0 a =90°
[
_ - _ V2
¢) vector der v=(-1,2), vector director de s w =(-3,1) cosd = - =45

d 0 =63°26"5,82"
12.- ;Qué angulo forma la recta r: 3x — 2y + 6 = 0 con el eje de abscisas?
La pendiente de una recta es la tangente del angulo que forma con el eje de

3
abscisas, por tanto la pendiente de r es 5 =tgd ;0 =56°18"35_8"

¥ /
. 'l
13.- Halla n para que la recta 3x + ny — 2 = 0 forme un angulo de 60° con el eje OX
3
tg60=+3=-=0 n=-.3
n
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14.- Halla n y m para que las rectas r: mx -2y +5=0 s: nx+ 6y —8 =0 sean
perpendiculares y que la recta r pasa por el punto P(1,4)
P14 0r0 m-24+5=0[ Im=3r0s[ |(m-2)-n6)=0_ |n=4

Ox=-1+3¢
15.- Dada la recta r: H C ot it halla k de modo que r sea paralela a la bisectriz
y -

del segundo cuadrante.
. . . Ox=t¢
Ecuacién de la bisectriz del 2° cuadrante: y = -x [ ] %y -, su vector de
direccion es v(1,-1) y el vector de direccion de r es w(3,k) para que sean
1_-1

paralelas, sus vectores de direccion han de ser proporcionales: 3 = TI:] k=-3
16.- En el triangulo de vértices A(-2, 3) , B(5, 1), C(3, -4) halla las ecuaciones de:

a) La altura que parte de B.

b) La mediana que parte de B

¢) La mediatriz del lado CA.

a) La altura que parte de B, es una recta perpendicular al lado AC, que

pasa por B, su vector de direccion: v(7,5) su ecuacion en continua:

-5 -1
e )5k -7y~ 18=0
7 5
1 1
b) La mediana pasa por B y por el punto medio de AC que es M(E,' E)
9 3 Hx =5+ 2t
su vector de direcciéon es MB = H—,—H su ecuacion: [J 2 [ ]6x
D2 2 0 Dy =1+ ét
i 2
—18y-12=0
c¢) La mediatriz de CA es perpendicular a CA en su punto medio M
11
(E’_ 5) CA:(7,5)
1
E x= =+t
1 2 [ I5x-Ty-6=0
Oy=-—+5t
0 2

17.- Larecta r: 2x + 3y — 6 = 0 determina al cortar a los ejes de coordenadas, un
segmento AB. Halla la ecuacion de la mediatriz de AB.
02x+3y-6=0
a=rnov 1T A
0 X =
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02x+ 3y-6:=0
B=r[_10X H yy_ 0 [ IB(3,0) [__]AB =(3, -2), vector director de

3
la mediatriz v = (2,3), M punto medio de AB, M(E ,1) pendiente de la mediatriz

, la ecuacion punto pendiente: y — 1 = (x-) [ J6x—4y—-5=0

A

Fi

\ X

18.- Los puntos medios de los lados de cualquier cuadriliatero forman un
paralelogramo. Compruébalo con el cuadrilatero de vértices A(3, 8) ; B(5,2) ;
C(,0) ; D(-1, 6)

Punto medio de AB: P(4,5) ; punto medio de BC: Q(3,1); punto medio de CD:
R(0,3); punto medio de DA: S(1, 7)
PQ=(-1,-4)=SR y SP=(3,-2)=RQ

19.- Halla el pie de la perpendicular trazada desde P(1,-2) alarecta x —2y +4 =0
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Escribe la perpendicular a r desde P y halla el punto de corte con r

Frax—-2y+a=10

3

(RN
W | 0
I — —

Ecuacion de s perpendicular ar desde Ps: 2x +y=0 P'=s[_]r P’( @-



20.- Las ecuaciones de los lados del triangulo ABC son AB: x + 2y —4 =0,
AC: x-2y =0, BC: x +y=0. Halla:

a) Los vértices del triangulo.

b) El vector que une los puntos medios de AB y AC. Comprueba que es

paralelo a BC.

-_—_-_'___'_'_,_——l-"

B o

Ox+2y-4=0 Ox+2y-4=0
A: A(2,1) B: B(-4.4 C:
a)%x_zy:OD(,) 1 0 [ ] B(-44)
Ox-2y=0
C(0,0
0ty 0 [ 1€C(0.,0)

5 1
b)EI punto medio de AB: M( -1, 5) , el punto medio de AC: P(1, E)

MP = (2, -2) paralelo a BC = (4, -4)
21.- Calcula el area del triangulo cuyos lados estan sobre las rectas:
rex=3 s:2x+3y-6=0 t:x-y-7=0

r 5
A

Iz ¢

i

A=r[_Js[ JAG3,0) B=r[_Jt[ |B(3,-4) C=s|:|tDC(%,-§)

Si consideramos como base el segmento |AB| =4, la altura desde C = dist(C, r)
23 . 46
=— Area= —
5 5
22.- En el triangulo de vértices A(-1, -1), B(2, 4) , C(4, 1), halla las longitudes de la
mediana y de la altura que parten de B
1
-4f

3
M punto medio de AC, M(E , 0) vector BM = @‘ E, K

J65

longitud mediana = [BM| = —

Altura es la distancia de B a la recta AC, ecuacion de la recta AC; r: 2x — 5y — 3

=0
dist (B, ) 4-20-3_ 10
1S r= —/—=

’ V29

23.- Halla el punto de la recta 3x — 4y + 8 = 0 que equidistan de A(-6,0) y B(0, -6)
P verifica las condiciones
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1* Dist(P,A) = dist(P, B) 0 J(x+ 6)*+ »* = Jx?+ (y+ 6)* [ Ix=y
22P0 r[ [3x—4y+8=0,

!
"
|0, -6

P(8,8)
24.- Determina un punto de la recta r: y = 2x que diste 3 unidades de la recta
r:3x-y+8=90

- 2x+t 8|

3
P(x,y) 0 r[_Jy=2x; P(x,2x) ; dist(P,r)=3= > 7o [ ]dos

posibilidades:
Hx1:3\/ﬁ'8 %y1:6M—16
0x, = -3410-8 [y, = -6410- 16

25.- Los puntos P(-2,4) y Q(6,0) son vértices consecutivos de un paralelogramo que
tiene el centro en el origen de coordenadas. Halla:

a) Los otros dos vértices

b) Los angulos del paralelogramo

%

i
|

a) Las diagonales de un paralelogramo se cortan en su punto medio, que es el

centro
R( 27 '4) y S(-69 0)

PSOIPO

m =.031623] ]

b) PQ=SR=(8.-4); PS=QR =(-4,-4) cos P=
P=108°26'5,8"" =R ; S=71°33'54"=Q

geometria_pendientes_final.doc 7



26.- Halla un punto del eje de abscisas que equidiste de las rectasr: 4x +3y +6=10
y s:3x+4y-9=0
300+ 6] [3x+400- 9

V25 V25

. . . [ +
P(x,0) debe verificar: dist(Pr) = dist(P, s)[__|

|:| P1(-15,0) ; ) (% ,0)

27.- Los puntos A(1,-2) y B(2,3) son vértices de un tridngulo de area 8. El
vértice C esta sobre la recta 2x +y — 2 = 0. Hallalo

Soluciéon

, AB|Cb V26 b 16 :

Area=|— 8= b=—— b=dist(C, AB
2 2 \26 ( )

W | [5x-y-T] 05x-y-7=16

Recta AB:5x—y—-7=0;b= h

ecta x-y S T v Sx-y-Tz-16
05x-y-7=16 25 - 36

dos soluciones: C; : HZX+);' h:0 DCl(T,T)

05x- y-7=-16
Ca: C(-14
2%2)6"‘)/'2:0 D 2( 9)

27.- Halla las ecuaciones de las bisectrices de los angulos que forman las rectas r y
s r:4x-3y+8=0 s:12x+5y-7=0
-3y+ 8 [12x+5y-7] — 08+ 64y-139=0

J25 J169 q112x-14y+ 69= 0

Luego hay dos soluciones, bi-
sectrices de los angulos conca-
vo vy convexo que [orman las
rectas r y s

4x
Dist(P, r) = dist(P,s)[ | |

Ambas bisectrices se cortan en
el punto de corte de las rectas
r oy s v son perpendiculares.
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