TEMA 4 TRIGONOMETRIA
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Sustituimos en la expresion para calcular ser (180° — o
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C seni—o)=—SftNon=——
16 a) sen 72°= sen (90° — 18%) = cos 18°= 0951
b) cos 162 = cos(180° — 187 = —ros 18° = —095]
o) tgl—72=—1tg72" = —1tg(90° — 187 =
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52N 75 = sen (30°F + 45%) = 5en 30° - cos 45° + cos 30° - 5en 457 =
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Aplicamnos |a relacion de angulos complementarios para calcular el tercer

angulo:

C=90"—48°=47°

Llsamos una de sus razones trigonometricas para hallar otro de sus lados:
bn= 2 e ! =a—sa=95942m

senB  send  sen 48°

Utilizamos el teorema de Pitdgoras para obtener el tercer lado:
c=4+/9427 -7 =63 m
Aplicamos |z relackon de angulos complementarios para hallar el tercer angulo:
C=90"— 28°=62°
Usamos una de sus razones tigonometricas para obtener otro de sus lados:
b c b 12
—5

= = = —=b=83Em
senl  senC ser 287 sene2”

Litilizamaos el tecrema de Pitagomas para hallar el tercer lado:
a=+y12Z+638 =1359m

Aplicamos el teorema de Pitagoras para calcular ef tercer lado
b=V13 -5 —12m

senB—-2 s B— 6722 485"
13

e /s

el =——3C=22"37'"115
13

Aplicamnos 1a relacion de dngulos complementarios para obtener el tercer angulo:
B—opr— 42°12' = a7 a8’
Usamos una de sus razenes trigenomeétricas para hallar otro de sus lados:

b g b

= — — -=6—b=444m
senB  send sen 477 48

Utilizamos el teorema de Pitagoras para obtener el tercer lador

Aplicamos el tacrema de Fitagoras para hallar el tercer lado:

ga=+3+6"=5671m
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senB=——— B=176"33" 255"
671
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senC=———(C=r3"26"334
6,71
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3) 2 sem (oo + 457 oos o0 — 45%) =
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= cos i (sen’ o + cos” o) = cos B
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lga+tgh cosa-cosh  ecosa-cosh sena-cosb4cosa-senb senlo+4b)
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1

a) cos xtgx:E f) tgx+senx=0

b) cos2x+s5en2x=1 g) tgx —sen2x=0

o) cos2x—sen2x =0 h)

sen{ﬁl}“—.xj:
oos X

1

d) sen2Zx+cosx=1 i]Ig[%—x]—]—!yx—f:ﬂ

e) sen2x+sen2x=10 j} senix+ 307 +cos (x+60°) =1 + cos 2x

a)

b}

d)

&)

f)

h)

Xn=30"+380° -k

cosxtgx=—]+59nx=_i_;,
2 2 %= 150"+ 360° -k

cos2xtsenx=1—2cof x—se x L 2senx-cosx=cos' x + sen’ x
= —2se x L 25enx-cosxX =0= 2senx(—senx 4 cosx)=0

i =0"+ 360F -k

5Eﬂx:ﬂ_}[x?=13[?+360“-k

X = 45° 4 360° - k

SEMX = (05X —
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= 225" 4 180° - k
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COS 2X — 5en 2x = 0 — €05 2x -ie?ﬂ?x—:-[x:"__ 112.5° 4 180° - k
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x-! = ﬂ, + 1-&]‘ N k
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X
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| —2cosfx=0—=cosx= :—; =45 43600 -k

gx—senx=0—

senx=l:l—){

sen (67 — 3 — —
[ Ij=]_>u3r]}5x senx=?_}¥,3 _tgx=2
oos X 2005 X

—fgx=—02679 —=x=345" 1 360°- &
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1
gl dsenx —secx=0—=4denx-cosx— 1 =0—=25enix=1—s5entx=—

=15 +180F-k
X, =75+ 180° -k
oos? X . .
by ———  —senx— cof x= 2 Cosx-senx +5em X — Cos 2% = 5en 2x
2005 X+ 3N xK
m=225"4+180"-k
¥ =1125" 4+ 1807 -k

1 . 25en X-cos X -2 sen’ x
£ ——————— L 25Ny =2 05K = —

1
Cos X + sen x 2 cos® x + 2 sen x - cos x

580 x(cos x 4 5en x)

[x-==45“‘+ 360° - k
=]=lgx=1=

Xy = 225° 4+ 360° - k

cos x{cos x 4 5en x)

d) senx(senx — 1) =5cos’ x — 4 = sen’ ¥ — senx = 5(1 — sen’ x) — 4

Gsen’ x—senx —1=10
X0 = 340° 31" 44" 4 360° - k
Xy ow= 1997 28" 16" + 360° - k
Xy = 30° + 360° - K
Ky = 1507 + 360°F - k

i
- SEN X —
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I
—S5ENX = — —%
2

e Jemsx—l=secx—=2cofx—coosx—1=0

x=0"+360° -k

=tk =1—=
: [x;=1E.D‘°+36D"*-J-:

1 M= 120°F + 3607 - k
=—— 4"
TR 2 !x;=24¢]“—:—360°-k

- = -
fl 2cosx+seny=1—=+l—008 ¥ =1—-2cosx—=5cos x—4cosx=0

{x- = 36°52' 11,6" + 360° - k

4
xSy —4) =02 asyx=—— . i
’ : 5 X = 3237 48 4" 1+ 380° - )

2

o= 135" + 3807 - &

g senx+oosx=0—=5nNx=—005% — -
9 {x;= 315° + 360° - k

Llamarmos h a la altura a la que estd B,

tg 35" =

=11}
Btxl =V, 17514+ 063h— h=4738m

El punto B est2 a2 una altura de 4738 m.




Liamamos b a la anchura del rio,

h
tg 38 =— P
X A —— 3863 1,24h=h—=h=1725m
fg 44" =
— X

40

La anchura del rio es 17,25 m.

Liamamos b a la 2ltura del mastil.

h
g 43" = —
o X=10, 5385 17he=h—s he=883m

tg 57° 50°=

15—x

La altura del mastil es 883 m.

a) E angulo desconodido mide: %0° — 60° = 307
b} Tomamos como base v altura los catetos del tridngulo rectangulo:

AL N )
a
6
g30° =-S5 g= ’i = 9,85 cm
a fg 30°
b=568cm

Aplicamos el teorema de Pitdgoras para calcular la hipotenusa:
¢ =985 + 568 = 11,37 cm

Los lados miden 11,37, 5,68 v 8,85 cm.

El perimetro es 26,% cm.
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=1
AL P2 ey 1512 = 180 — x = 0,84 = y = 17,75

x
Aplicamaos el teorema de Pitagoras para saber 12 cantidad de sedal que va
a necesitar el pescador A:

984 + 4= 1384

El pescador A necesita 2251 m de sedal,

Aplicamos el teorema de Pitdgoras para saber la cantidad de sedal que va
a necesitar el pescador B:

| 1 1
a=+984 + 1775 =203 m

El pescador B necesita 203 m de sedal.

75

a) 083+ 56°=1—as56°=1— 08" =058
0,83

tg 56° = —— = 1,48
0,56

]

- - | A ——
e 237 3057 =1 —=22n23 =41 - 092 =039

0,39

tg23° = — 042

b} sen 79% = sen (56" + 237) = sen 567 - cos 237 + Cos 567 - sen 237 =
=083-0924+056-039=098

cos 79" = cos (56° + 23%) = cos 56° - co5 23" — sen 567 - 5en 237 =
=056:092-083-0329=0,19

fg56°+1g23 1484042

| —1g56°-tg 23° 1—1,48.042

c) sen 33% = sen (56° — 237 = sen 56° - cos 237 — cos 56° - sen 23° -
083092 —056-039=055
€05 33" = £0s (56 — 23%) = cos 56° - cos 23° + sen 56° - sen 237
= 056092 + 083 -039 =084
1956°—1g2¥  1,48-042 065
|+ g 56°.1g 23° 14 1,48-042

202

g 79" = tg (56° + 237 =

933" =1g (56" — 237 =

56° | 1— cos 56° 1—0,56
i — —= _pa7
2 ¥ 2 Y 2

o Iy o | c
05 78° — cos 56 _ i 14 cos 56 i 1+ 0,56

oy sen 28° = sen

= — 0,88
Vo2 Vo2 ’
5 (1—cos56°  |1—056

1g28° =t = = =053
- 2 T Vitwsss  V1+03%

&) send6®=s5en(2-23")=2-52n 23" - 08 23" =2-039-092 =072
cos 46" = cos (2 - 237 = cos? 23" — 520?23 = 05927 — 0,357 = 059
2-1g 23 2-042

tg46° = tg (2 - 239 = — ——1,02
J g2 1—tg? 23° 1—042°
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5en 75° = sen (30° + 45%) = 5en 30° - cos 457 + cos 307 - sen 45° =

1 V2 V3 2 Va+e

2 2 2 2 4
05 75° = cos (30° + 457) = cos 307 - cos 45° — 5en 30° - sen 45" =

V3 i1 I a3
2 2 2 4
el +1
ig 30° + fg 45°
tg75° = tg (30° + 457 = —2 ER I S YN Y
1— tg 30° - tg 45° ' 3
3
sen 105% = sen (457 + 60°) = sen 45° - cos 60° + cos 45° - sen 60° =
\-"? ] . u'l? \.’;E \.f'? 4 \.':g
2 2 2 2 4
€05 105" = ¢05 (45% 4 60" = cos 45 - cos 60° — sen 45 - sen 60°
V2 2 B i -Ve
2 2 2 2 4

g 45° + 1 -+
q *EE‘:":“‘"':3=_2_.,|"§
l—1g45°- ig6l® 1—+3

5en 15" = sen (45° — 307 = sen 45° - cos 30° — cos 45° - sen 30° =

V2 3 V2 Ve

tg 105° = g (45° + 60%) =

1
2 2 2 2 4

05 15° = cos (457 — 30°) = cos 45° - cos 30° + sen 457 - sen 30° =
IR N R
2 2 2 2 4
N
fg 45" — tg 30° 3
1157 = tg (45° — 307) = —2 95 _ = —2—+f3
1+ tg 45° - ig 30° R




